ACTIVIDADES DE REFUERZO ediciones

4 ‘ Funciones: limites y continuidad

1. calcula los siguientes limites de funciones polindmicas:
a) lim (x> — 2x + 1) b) limx* + x — 3) c) lim (x* — 3x + 2)
x—3 x—0 X— 40
2. Calcula los siguientes limites de funciones polinémicas:
a) lim (4 — x? b) lim (x* + 3) c) lim (=x> + 5)

X— +0oo X— —% X— —%
3. Calcula los siguientes limites de funciones racionales:
X2+ 1 x* — x> + 3x

a) lim b) lim 5
x—-1 X — 1 x—0 X* = X

4. Calcula los Iimites laterales de las siguientes funciones racionales en los puntos en los que no estan definidas.
¢Existe el limite de la funcién en esos puntos?
x? — 3x

b) f(x) = —;
X — 2 X° — X

a) f(x) =

5. Calcula los siguientes limites de funciones racionales:

ox2=x+1 .oxX2+ 4
a lim ——— b) lim
x—+e XT3 x—— X + 1

6. Calcula los siguientes limites de funciones irracionales:

01— x Yx+2 =2
a) lim b) lim+———
Xal]-_x X—2 X — 2

7. Calcula los siguientes limites de funciones irracionales:

a) lim (\/x* — 4 — x) b) lim (/x> + x — x)

X— 400 X— Fo0

8. Calcula los siguientes limites utilizando funciones equivalentes en x = 0:

. sen 3x . sen 10x . 5x .o x - (1 — cosx)
a) lim c) lim d lim———m—
x—0 X x—0 Sen 5x x—o 19 2X X—0 sen‘ x

9. Halla los puntos de discontinuidad de las siguientes funciones a trozos.

_Jx+3 si x<0
a)f(X)_{x—l si x=0
2 — x° sio x <1
b) fx) =4 x* = x+1 si 1s=x<3

x2 — 4 si x =3

_xr =2 si x<2
C)f(X)_{\/x-i-Z sio x =2

xX? — x
10 Una funcién f(x) estd dada por la expresion f(x) = " si x # 1. ¢Como elegirias el valor de (1) para
que la funcién fuera continua en ese punto? X

L/ [ x*—a si x<3 .
\11 Calcula el valor de a para el que la funcién f(x) = {4)( 41 o x=3° continua en R.




ediciones

SOLUCIONES

. a4 b) —3 0 4o 1.
. a) —% b 4o 0 4o
. a —1

0
b) Tiene una indeterminacién del tipo o

x* = x>+ 3x o —=x2+3)-x
= |lim = —
x—0 (X—l)'X

l[im ;
x—0 X" =X

~

Los limites de este ejercicio presentan indetermi-
nacién del tipo © — oo,

a) lim ((/x*—4 — x) =

X— +oe
WX =4-x-0/—4+x 0

= |im

- )
b) lim (\/x* +x — x) =
~im WX +Hx=x-(+x+x 1
X o0 (W/x*+ x+x) 2

3
_ , . _ 0
) 100 x—2 ° esta definida en x = 2. 8. Estos Iimites tienen indeterminacion del tipo —.
[im f(x) = —coy lim f(x) = +o sen 3x 3X
X—2~ x—2F a) ||m - ||m7 =3
x—0 X x—0 X
No existe el limite ya que los limites laterales son
distintos. b) |imw _ llml_Ox — 5
X2 — 3x «—0 Sen 5x x—0 DX
b) f(x) = — , ho esta definidaen x = 0y x = 1. 5« 5
XX c) Iimt > =|im2—=5
En x = 0: x—0 19 2X x—0 2X
- (1 — cos x) X+ (1 —cosx)
: X (x—3) d) Iimxizlimiz
[im f(x) = lim ——— = 3 2 2
x—0~ x—0- X+ (x —1) x=0 sen” x x=0 X
. .o X (x=3)
lim fo0 = lim — = = 3 9. @ f0) = —1; lim f0 = 3, lim fo0 = —1
x—0+ x—0+ X * (X - 1) X—0" x—07+

Como los limites laterales son iguales lim f(x) = 3.

x—0

En x = 1: lim f(x) = +%; lim f(x) = —o

x—1" x—1F

No existe el limite ya que los limites laterales son
distintos.

5.

[e]
Todos estos limites tienen indeterminacion del tipo —.
o0

No es continua en x = 0.

b) f(1) = 1; limf(x) = 1, Iim f(x) = 1

Xx—1" x—1F

Es continua en x = 1 ya que f(1) = lim f(x) = 1.

x—1

f(3) = 5; lim f(x) = 7, lim f(x) = 5

X—3~ x—3+

No es continua en x = 3.

0
6. Todos estos Iimites tienen indeterminacion del tipo o

2 —x+1 o f(2) = 2; lim f(x) = 2, lim f(x) = 2
a) Dividiendo por x?, lim ——— = x—2- x—2*
w—too XT3
44 Es continua en x = 2 ya que f(2) = lim f(x) = 2.
X x—
b) Dividiendo por x, lim = —» ’
x——oe X+ 1
10 mX X
. Debe ser f(1) = lim = limx =1
x—1 - x—1

1- (1—x (1 +1/%
szlim X \/x

A\ aFyn

by lim VX F2=2 _

X—2 X—2

_ |im(\/x+2—2)(\/x-1—2-|—2) _ 1

11.

a) lim

(x—2)(y/x+2+2) 4

X—2

Para que sea continua en x = 3 debe ser:

f(3) = lim f(x) = lim f(x)
X—3~ x—3+
f(3) = lim f(x) = 13; Iimf(x) = 9 —a =
x—3+ x—3"
—> 13=9 —a
Por tanto a = —4. _/



